
DM de mathématiques n°1
Logique (mini DM) – Corrigé

L’amitié en MPSI
On note E l’ensemble des étudiants de la classe de MPSI. On va

former des assertions concernant les relations d’amitié entre les éléments
de E : lorsque x et y désignent deux élèves de E, on notera “x aime bien
y” par x♡y et “x n’aime pas y” par x��♡y.

Attention, si x♡y, on n’a pas forcément y♡x : le fait que x aime bien
y ne signifie donc pas que y aime bien x ! De plus, x peut s’aimer comme
il ou elle est, ce qui se traduit par x♡x.

Pour chacune des phrases suivantes, compléter l’assertion de façon à
retranscrire son sens logique.
1) L’amitié est un sentiment réciproque : ∀x, y ∈ E x♡y =⇒ . . . . . .

∀x, y ∈ E x♡y =⇒ y♡x

2) L’amitié n’est pas toujours un sentiment réciproque : . . . . . .
(c’est la négation de ce qui précède, on a donc :)
∃x, y ∈ E x♡y et y��♡x

3) L’amitié n’est jamais un sentiment réciproque : . . . . . .
∀x, y ∈ E x♡y =⇒ y��♡x

4) Les amis de mes amis sont mes amis : . . . . . .
∀x, y, z ∈ E x♡y et y♡z =⇒ x♡z

5) Personne n’aime personne : . . . . . .
∀x, y ∈ E x��♡y

6) Les personnes qui s’aiment elles-mêmes ne sont pas aimées des autres :
. . . . . .

∀x ∈ E x♡x =⇒ (∀y ∈ E y ̸= x =⇒ y��♡x)
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